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Analyse approfondie – 2026-2027
Exercice no 5 le la feuille no 1

Soient f, g : I → R deux fonctions telles que pour tout x ∈ I on a f(x) ≤ g(x). Montrer que

sup f := sup {f(x) | x ∈ I} = sup im(f) ≤ sup im(g) = sup {g(x) | x ∈ I} =: sup g.

Solution.
Pour tout x ∈ I on a

f(x) ≤ g(x) ≤ sup g.

Donc sup g est un majorant de im(f). Il s’ensuit que

sup im(f) ≤ sup g.
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