
• Subdivision de [𝑎, 𝑏] : 𝑃 = {𝑎 = 𝑥0 < 𝑥1 < ⋯ < 𝑥𝑛 = 𝑏}.
On dit que 𝑄 est plus fine que 𝑃 si 𝑃 ⊂ 𝑄.

𝑃
𝑄

• Soit 𝑓 ∶ [𝑎, 𝑏] → ℝ une fonction bornée et
𝑃 = {𝑎 = 𝑥0 < 𝑥1 < ⋯ < 𝑥𝑛 = 𝑏} une subdivision alors :

• Somme de Darboux supérieure de 𝑓 selon 𝑃 :

𝑈𝑃 (𝑓 ) =
𝑛

∑
𝑘=1 (

(𝑥𝑘 − 𝑥𝑘−1) sup
[𝑥𝑘−1 ,𝑥𝑘]

𝑓
)

• Somme de Darboux inférieure de 𝑓 selon 𝑃 :

𝐿𝑃 (𝑓 ) =
𝑛

∑
𝑘=1 ((𝑥𝑘 − 𝑥𝑘−1) inf

[𝑥𝑘−1 ,𝑥𝑘]
𝑓)

𝑥0 𝑥1 𝑥2 𝑥3 𝑥4

• Si 𝑄 est plus fine que 𝑃 alors
𝑈𝑄(𝑓 ) ≤ 𝑈𝑃 (𝑓 ) et 𝐿𝑄(𝑓 ) ≥ 𝐿𝑃 (𝑓 ).

• Si 𝑃 et 𝑄 sont deux subdivisions de [𝑎, 𝑏] alors
𝐿𝑃 (𝑓 ) ≤ 𝑈𝑄(𝑓 ).

• Soit 𝑓 ∶ [𝑎, 𝑏] → ℝ une fonction bornée,
• Intégrale inférieure de 𝑓 :

⨜
𝑏

𝑎
𝑓 ≔ sup {𝐿𝑃 (𝑓 ) ∶ 𝑃 subdivision de [a,b]}

• Intégrale supérieure de 𝑓 :

⨛

𝑏

𝑎
𝑓 ≔ inf {𝑈𝑃 (𝑓 ) ∶ 𝑃 subdivision de [a,b]}

Sommes de Darboux inférieures Sommes de Darboux supérieures

Raffinement de 𝑃 Raffinement de 𝑃⨜𝑏
𝑎 𝑓 ⨛𝑏

𝑎 𝑓≤

• 𝑓 ∶ [𝑎, 𝑏] → ℝ est intégrable si elle est bornée et si

⨜
𝑏

𝑎
𝑓 = ⨛

𝑏

𝑎
𝑓.

On note alors ∫
𝑏

𝑎
𝑓(𝑥)𝑑𝑥 ≔ ⨜

𝑏

𝑎
𝑓 = ⨛

𝑏

𝑎
𝑓 .
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